Véges matematika — haladé 1. zarthelyi 2019. oktéber 17.

A ZH-n semmilyen segédeszkéz nem haszndlhaté. Bizonyitds nélkil alkalmazhaté minden, az elbaddson vagy a
gyakorlaton bizonyitott dllitds, amennyiben azt pontosan kimondjatok. Minden feladat 10 pontot ér.

Emlékeztetdnl, a Fibonacci-sorozat definicioja: Fy = Fo =1, ésn > 3 esetén F, = F,,_1 + F,,_o

1. Mutasd meg, hogy egy 2n + 1 elemfi halmaz paratlan elemszami részhalmazainak a széma 227,

2. Hény olyan 10 hosszi karaktersorozat készithetd a (26 bet{ibdl 4ll6) angol dbécé nagybetiiibsl, mely tar-
talmaz A-t, B-t és C-t is? Tehdt példiul a MATEMATBSC egy ilyen karaktersorozat.

3. Egy szabalyos 400-sz0g cstcsait megszineztiik ugy, hogy 99 kék szinii és 301 pedig piros. Mutasd meg, hogy
létezik olyan négyzet, melynek csticsai a 400-sz6g cstcsai koziil kertilnek ki és mind a négy cstics azonos
szind.

4. Mutasd meg, hogy tetszéleges n pozitiv egész esetén
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5. Legyen X egy n elemli halmaz. H&anyféleképpen valaszthatjuk ki A, B C X nem feltétlenil kiilonb6z6
részhalmazait X-nek vgy, hogy AUB = X7

6. Bizonyitsd be, hogy ha egy 15 csticsu egyszeri graf minden csucsanak foka 8 vagy 9, akkor vagy van legaldbb
8 kilencedfokd, vagy van legaldbb 9 nyolcadfoki csics.

7. Gébor kedvenc Gi,Gs, ... sorozatardl elarulta, hogy Gy = x, Go = 1 4+ z, tovdabba n > 3 esetén
Gn=Gp-1+Gp_2. S6t még azt is elmondta, hogy Gip0 = Fio2. Hatarozd meg x Osszes lehetséges
értékét.
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